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UBER DIE DARSTELLUNG VON ZAHLEN DURCH
BINARFORMEN HOHEREN GRADES

Von KURT MAHLER, Krefeld

Im Jahre 1908 zeigte Axel Thue durch ein héchst geistvolles Verfahren, das
spiater von C. Siegel verallgemeinert wurde, daB die Anzahl A(g) der Darstellungen
einer ganzen rationalen Zahl g durch eine irreduzibile Bindrform I (x,y) vom
Grad »n > 3 mit ganzen rationalen Koeffizienten endlich ist. Verkniipft man die
Thue-Siegelsche Methode mit der Henselschen Theorie der P-adischen Zahlen, so
146t sich cin allgemeinerer Endlichkeitssatz gewinnen, nidmlich: ,F (x, y) ist nur fiir
endlichviele Paare x, y ganzer rationaler Zahlen allein durch endlichviele feste Prim-
zahlen teilbar.** Schirfer gilt sogar: ,,Zu F (x, y) gibt es cine nur von dieser Form
abhiingige Konstante ¢, so daB A (g) < T (g) c¢*+! ist, unter T (g) die Anzahl der
natiirlichen Zahlen, deren n-fe Potenz in g aufgeht, unter ¢ die Anzahl der Prim-
zahlen, durch die g teilbar ist, verstanden.* Eine bemerkenswerte Folgerung aus
diesen Endlichkeitssitzen lautef: |,Besitzt eine Bindrform G (x, y) ganze rationale
Koeffizienten und mindestens drei verschiedene Linearfaktoren, so wichst die grofite
in I (x,v) enthaltene Primzahl {iber alle Grenzen, wenn x, y ganz rational teiler-
fremd sind und mindestens eine von ihnen gegen Unendlich strebt.*

Der Beweis dieser Sitze gelingt durch Zuriickfithrung auf eine Aussage iiber die
Anniherung algebraischer Zahlen: ,,Bedeutet F (x, 1) ein irreduzibles Polynom mit
ganzen rationalen Koeffizienten vom Grad # >3, P, P,, ..., /% endlichvicle ver-
schiedene Primzahlen, ¢ cine reelle, ¢ fiir 7 ==1,2 ..., t ecine Z -adische Null-
stelle von f (x), |al den gewdhnlichen Absolutbetrag, 3(1\;)1 den 7’.-adischen Wert,
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hochstens endlichviele Losungen in gekiirzten Briichen.*
Um diesen Hilfssatz abzuleiten, stellt man nach dem Verfahren von Thue und
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auf, wo R, I/, G, H Polynome mit kleinen ganzen rationalen Koeffizienten und » eine
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groBe nattirliche Zahl ist. ldentifiziert man dann » und y mit zwei Briichen und
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nicht gleichzeitig klein sein konnen.

., &, s0 zeigt sich, dafl die beiden
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